DEVELOPPEMENT : Théoreme d’Appolonius
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Posons | barycentre de A (1) et B (k) et
J barycentre de A (1) et B (-k).
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En remplacant dans (*) : (k+]l\)|l (1-k) MJ =0« (K1) MI MJ =0
0-0-
Or k£1 donc (*) = Ml MJ =0+« M sur le cercle de diamétre [IJ]
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Obtient-on tout le cercle Boit M’ un point du cercle de diametre [MI], onlara M'l M'J =0
L (MA+KMB) <L (MA_KMB)=0 - MA2_IEMB2=0- MA _\ coFD.
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* Remarque 1 :par constructionde:llA+k IB=0 d OUE =k orvg = k

Donc | est le pied de la bissectrice intérieurd\ i
D’ou J est le pied de la bissectrice extérieurd BB (voir Lemme)

* Remarque 2 :on peut préciser le centre et le rayon du cerplartéir de A et B.

Retour suMA? — & MB? = 0 : soitQ le barycentre de A(1) et BA&k: QA -k QB = 0

0 - 0O- 0O 0O- 0O
MA? — I@MBZ—O«:(MQ+QA)—k2(MQ+QB)—
en développant .= MQ? + QA%+ 2MQ . QA — |<2|\/|Q2 Ik QB? — 2|<2 MQ . QB =0

> 0o
enregroupant : = (1—K) MQ?+ QA% - I QB? + ZMQ [ QA — K QB ]=0
le crochet étant nul on en déduit :

QA? - k?QB?

QM? = o1 — M est sur le cercle de cente( barycentre de A(1) et BGR
de ray QA* -k’QB?
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. position deQ : AQ = &1



* Remarque 3:
- Si on fait varier k, on obtient un faiscedude cercles a points limites A et B.

(les centres de ces cercles sont suy ;[ et |B, +oo[ )
en particuliersik-0, QA ; sik-1,Q- -0 sik-1", Q-+ ; enfin si ko, Q. B.

- Le faisceau conjugué orthogonalJast I'ensemble des cercles passant par A et &t &
faisceau a points de base A et B.
- Cette figure s’interprete comme formée de ligg@shamp magnétique ou électrostatique.

Démonstration du Lemme :

(Al) bissectrice dBAC dans le triangle ABC.
On méne par B la parallele a (Al), elle coupe (AG)B'.

Théoréme de Thalés% :% ; de pIusBﬁB\A = BAI (angles alternes-internes)
EBB'A =I1AC (angles correspondants)

OrIAC = BAI car (Al) bissectrice de BAC

DoncBB'A =B'BA =BAB’ isocéle et B'A = BA ce qui entraTne% :%

Réciproquement si I vérifie% :% alors | et I’ partagent [BA] dans le méme rappimc I1=I’

Donc (Al') bissectrice dBAC.



